MAT-331: Elementos de Teoria dos Conjuntos

Lista 2

2° Semestre de 2015

. Escreva exemplos de conjuntos x e y taisque z =y, s #y, c Cy,r Lyex Cy.
. Diga precisamente o que significa dois conjuntos serem diferentes, * Z y e x C .

. Diga se sao verdadeiras ou falsas as afirmacoes:

(a) 3 €{3} (c) {4} € {4,{4}}; (e) {2,8} € {2,8,9}.
(b) 0 € {3} (d) {4} C{4,{4}};
. Diga se cada uma das afirmacoes abaixo é verdadeira ou falsa e justifique.
(a) {a,b} € {{a},{b}}; (e) 0 b;
(b) {a} € {{a},a}; (f) 0C0;
(¢) a€{{a}}; (9) {{0}} < {0}
(d) a € {b} se, e somente se, a = b;
. Escreva explicitamente os seguintes conjuntos:
(a) {2n+1|neN, 1 <n<9}; (d) {Z|n,meN, n#0};
(b) {2r |r e R} (e) {i]ie{j}}

(c) {rq|r€ReqeQ};

. Como ¢é o conjunto p({a,b,c})? E p(0)? E o({0})?

. Ache p({1}), p({1,2}) e p({1,2,3}). Quantos elementos vocé acha que tem o con-
junto p({1,2,3,4})? E o conjunto ©({1,2,...,n}), onde n é um inteiro positivo?

. Para E um conjunto qualquer, julgue em verdadeira ou falsa as seguintes sentencas:
(a) E € p(E); (b) ECp(E); () {E} Cp(E); () {E} € p(E).

. Diga se cada uma das afirmacoes abaixo é verdadeira ou falsa e justifique.

(a) x € X se, e somente se, {z} € p(X);
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(b) {z} € p(X) se, e somente se, {z} C X;

(¢) {z} C p(X) se, e somente se, x C X

(d) 0 € p(X).

Mostre que para quaisquer conjuntos A, B e C, temos:
(a) se A C (), entdo A = 0;

(b) se AC Be BC(C,entao A CC;

(c) se A C B, entao p(A) C p(B).

Prove ou dé um contra-exemplo.
(a) A#Be B#C = A+ C, (c)reBeBe(C=xec(;
(b) ACBeBZC = AYZC; (d) AcBeBZC= A¢C.

Os conjuntos A, B e C sao taisque A C Be B C C; além disso,a € A, b€ B, ce C,
d¢ A, e¢ Be f ¢ C. Dizer quais das seguintes sentengas sdo sempre verdadeiras:

(@) aeC;  (b)bed;  (c)cgAd; (ddeB; (e)e¢ A (f) fEA

Sejam A, B e C conjuntos quaisquer. Mostre que se AC B, BC C e C' C A, entao
A=B,B=Ce(C=A

Escreva explicitamente o conjunto p(X), onde:

(a) X =0; (c) X ={3,{1,4}}; () X =p({a});

(b) X = {07 {(D}}a (d) X = {a7 {CL}, {CL, {a}}}a (f) X = p({av b})
Prove ou dé um contra-exemplo.

(a) {z} € p(X) &2 CX; (f) {{a,b}} € p({a,b});

(8) {{a}. {a.b}} € p({a,b}); o) Lt € olfob))

(©) {{a} {a,b}} € pl{a,b}); ’ Honyeptieo:

(d) {a,b} € p({a,b}); (h) {2,3.4,5} € p({n € N|n ¢ par}).
(e) {CL?b} € p({a,b});

Escreva explicitamente os conjuntos:

(a) {X € p(N) | X € p({1,2,3}) e X € p({2,5})};
() {X € p(N)| X € p({1,3,8}) e 8 € X}.



