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1. Mostre que se existe uma função de B sobre A, então 2|A| ≤ 2|B|. [Dica: Dada g : B → A

sobrejetora, considere f(X) = g−1[X], para todo X ⊆ A.]

2. Seja X um conjunto e f uma função injetora de X em X tal que f [X] ( X. Prove que X

é infinito.

3. Mostre que o conjunto de todos os subconjuntos finitos de R tem cardinalidade 2ℵ0 .

4. Mostre que ω é o conjunto de todos os ordinais finitos.

5. Mostre que o primeiro ordinal não enumerável é o conjunto de todos os ordinais enumeráveis.

6. Mostre, usando o Axioma da Escolha, que a cardinalidade do conjuntos de todos os sub-

conjuntos enumeráveis de R tem cardinalidade 2ℵ0 e verifique onde foi usado o Axioma da

Escolha na demonstração.

7. Uma famı́lia F ⊆ ℘(N) de conjuntos infinitos é dita quase-disjunta se A ∩ B é finito para

quaisquer A,B ∈ F distintos. Mostre que se F1 é quase disjunta, então existe F2 quase

disjunta maximal, ou seja, tal que F1 ⊆ F2 e para qualquer C ∈ ℘(N) \ F2 infinito, existe

A ∈ F2 tal que A ∩ C é infinito.

8. Mostre que existem famı́lias T ⊆ ℘(N) de conjuntos infinitos com as seguintes propriedades:

(a) se A,B ∈ T , então A ⊆∗ B ou B ⊆∗ A;

(b) não existe C ∈ ℘(N) infinito tal que C ⊆∗ A para todo A ∈ T .


