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BACHARELADO - IF

LISTA 2

Prove que séi, v, W} € L.i., entdo:

(@) {U+V+WwW,U-V,3V}éLi;

(b) {O+V,0d+W,V+ W} eéLi.

Prove qudd — 2V + W, 20 + V + 3W, G + 8V + 3W} € I.d. para quaisquer vetorgsv e w.
Determine os escalaras b sabendo quéi, v} é |.i. e que & — 1)U + bV = bl — (a + b)V.

. No trapézicABC Dda figura abaixo, o comprimento &3 é o dobro do comprimento d&D. Exprima

AX como combinagao linear d&D e AB.
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Nos exercicios 5 a 10 abaixo, as coordenadas dos vetoresasi@s ém relacao a uma base qualquer
fixada.

5. Suponhai = (1,-1,3),v=(2,1,3) ew = (-1,-1,4).

(&) Ache as coordenadasde V,0—2Ved+ 2V — 3w.
(b) Verifigue sdli € combinagao linear dée w.
(c) Escrevd’ = (4,0,13) como combinacéo linear diev e w.

6. U= (1,-1,3) pode ser escrito como combinacao lineavde(-1,1,0) ew = (2,3, %)?
7. Decida se é1.d. ou se é l.i.:

(@) d=(0,1,0) e¥ = (1,0,1);

(b) G=(0,1,1) eV =(0,3,1);

(c) U= (L-3 14) eV = (&, -3, 1);

(d) d=(1,0,0),V=(2002,1) ew = (30Q 2,1);
(e) d=(1,21),Vv=(1,-1,-7) ew = (4,5, -4);
() u=(0,0,0);

(9) U= (1,1,1).



8. Achem € R de modo quel = (1,2,2) seja combinacgdo linear de= (m-1,1,m-2) ew =
(m+1,m-1,2). Em seguida, determima para qud, vV, w} seja |.d.
9. Determineme ntais que{d, v} seja |.d., sendo qué= (1, m,n+ 1) eV = (m, n, 10).

10. Achem para que sejam I.d.:
@d=(m1m)ev=(1m1l);
(b)y d=(1L-n?,1-m,0)evV=(mmm);
c)d=(m1Im+1),v=(L2mew=(111);
(d)d=(m1m+1),v=(0,1,m) ew=(0,m 2m).

11. SejanE = (&, &, &) umabase d; = € + & + &, f, = 6 + & e f3 = &. Decida seF = (f1, 5, f3) &
uma base.

12. SeE = (€1, &, €3) € uma base, prove queiE:, @26, @3€3) € uma base se, e somente &g, a2 € az
nao sdo nulos. Interprete geometricamente.

13. SejamOABCum tetraedro éM o ponto médio d&C.
(a) Explique por que@, CTé, O?) € uma base.
(b) Determine as coordenadas /&l nesta base.

14. No paralelepipedo retangulo da figura abaix@, BC e CG medem, respectivamente, 3, 1 e 2.
(&) Explique por que/@, A_E>, ﬁ) € uma base e verifique se é ortonormal.
(b) Explique por que, em relacéo a base do item/@,: (1,1,2).
(c) Mostre que o comprimento da diagoddb éd = V14.
(d) Note que se simplesmente aplicarmos a formula paralaa@morma de um vetor dada em aula,

obteriamos que o comprimento A& é V3. Por que o valor d4 diferente do obtido no item (c)?

15. SejeE = (€1, &, €3) uma base ortonormal. Calcyld|| nos seguintes casos:
(@ d=(L11;
(b) U=-€ +&;
(c) U= 3¢ +4e;
(d) 0= -4e + 26 - €.
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SendcABCDum tetraedro regular de aresta unitaria, caléke DA. 3

Sao dadas as coordenadasi@e/ em relacdo a uma base ortonormal fixada. Calcule, em ragianos
medida angular entrge V.

(@ u=(101),v=(-2102).

(b) d=(3,3,0),Vv=(2,1,-2).

(c)u=(-1,11),v=(111).

Determinex de modo quei e V sejam ortogonais.

(@ d=(xx4),V=(4,x1).

(b) d=(x+21,1,2),v=(x-1,-1,-2).

(c) U= (x-1,4),v=(x,-31).

Obtenha os vetores de norma@3que s&o ortogonaista= (2,3, -1) e av = (2, -4, 6). Quais desses
vetores forma angulo agudo com @10)?

Obtenha um vetai ortogonal a/ = (4,-1,5) e aw = (1,-2,3) tal qued - (1,1,1) = -1.

DadosV = (1,1,1), W = (0,1,-1) ef = (2,1, -1), obtenhai de normaV5, ortogonal &, tal que
{0, V, W} seja |.d. Algum dos vetores encontrados forma angulo agoio(€l, 0, 0)?

Sabendo qué+ v+ W = G, [|dll = 3, |Vl| = £ e Wi = 2, calculed - V+ V- W+ W - O.

Sejantl, Ve W vetores de norma 1 tais quievV =V-W=wW-0 = % Verifiqgue sen é combinagéo linear
dedeV.

(@) Mostre quéid + V1|2 = ||d||2 + 24 - V + ||V]|2.

(b) Calculel|2 + 4v]|?, sabendo qué € unitario,||Vl| = 2 e a medida angular entiiee vV é %” radianos.
Prove que:

() 4d-V =t + VP - ||d- W%

(b) u-v=0e [0+ V| = lU-V];

(c) as diagonais de um paralelogramo tém comprimentossigagaie somente se, o paralelogramo é

um retangulo.

Prove que as diagonais de um paralelogramo sdo perpkmdi se, e somente se, o paralelogramo é
um losango.

A medida angular em radianos enre V é Z, ||d| = V5 e|V]| = 1. Calcule a medida angular em
radianos entr@ + Ve d — V.

Prove que:

(@) IO+ V> + [ld — VI* = 2([dII* + [IVIP);

(b) a soma dos quadrados dos comprimentos das diagonais peratelogramo € igual a soma dos

guadrados dos comprimentos dos quatro lados;
(c) adiagonal maior de um paralelogramo é maior do que caddogmuatro lados.
Prove que as diagonais de um losango estdo contidasssafrizes dos angulos internos.



