MAT 2352 - CALC. PARA FUNCOES DE VARIAS VAR. II
2¢ SEMESTRE 2010

LISTA 2

. Sejam A e B subconjuntos do R? tais que A € B. Mostre que se B tem contetido nulo, entdo A tem contetido

nulo.
. Calcule as seguintes integrais duplas:
@ [,(2* = 3xy*)dxdy, onde R = {(x,y) : 1 x<2,0<y<3}.
(b) [[,xsinydxdy,onde R = {(x,y): 1 <x<4,0<y<Z}.
© [ ﬁy dxdy, onde R = [1,2] x [0, 1].
Resp. (a) -3 (b)) B2 - V3),(c)InZ

. Determine o volume do sélido limitado pela superficie z = xy/x2+yeosplanosx =0, x =1,y =0,y =1le
z=0. Resp. £(2V2-1)

. Determine o volume do sélido contido no primeiro octante limitado pelo cilindro z = 9 — y* e pelo plano x = 2.
Resp. 36.

. Calcule as integrais iteradas

ff Gy e ff Gor Resp.—z ¢ 5.

As respostas contradizem o Teorema de Fubini? Explique.

. Calcule as seguintes integrais duplas:

(a) ffnydxdy, onde D = {(x,y) : 0 < x < 1,x* <y < .

(b) ffD()c2 —2xy)dxdy,onde D = {(x,y) : 0 < x<1,Vx<y<2-x}.

(© [J, e dxdy,onde D ={(x,y): 1<sy<2,y<x=<)’}.

(d) ffD xcos ydxdy, onde D é a regido limitada pory = 0,y = x*, x = 1.

(e) ffD 4y3 dxdy, onde D é a regido limitada pory = x —6ey? = x.

®) ffD xydxdy, onde D ¢ a regido do primeiro quadrante limitada pela circunferéncia de centro (0, 0) e raio 1.
(g ffD(thg x+y> +4)dxdy, onde D = {(x,y) : x> +y* <2}.

Resp. (a) 5. (b) =13, (¢) 3¢* — 2¢, (d) (1 — cos 1)/2, (e) 22, () 1. (g) 8.



7. Determine o volume do sélido S em cada um dos seguintes casos:

(a) S ¢ limitado superiormente pelo paraboléide z = x* + y? e sua projecdio no plano xy é a regido limitada por

y=x*ex=y.

(b) S ¢ limitado superiormente por z = xy e sua projecdo no plano xy € o tridngulo de vértices (1, 1), (4,1) e
(1,2).

(c) S é aregido do primeiro octante limitada pelo cilindro x> + z> = 9 e pelos planos x = 0,y = 0,z =0 e
x+2y=2.

(d) S é limitado pelos planos x =0,y =0,z=0ex+y+z=1.
(e) S é aregido do primeiro octante limitada pelo cilindro x> + y* = 1 e pelos planos y = z, x = 0 e z = 0.
(f) S é limitado pelos cilindros x> +y* = r? e y* + 22 = r°.
(g) S é limitada pelas superficiesy =1 - x>, y=x>—1,z=yez=4—y.

Resp. (a) &, (b) &, (c) 111 V5 -27) + Zarcsen?, (d) 1, () 1, () £, () L£.

8. Escreva as duas integrais iteradas correspondentes a integral dupla f fD f(x,y)dxdy, onde D é a regidao do plano
limitada pelas curvas y = —x*> + x +2ex -2y + 1 = 0.

9. Calcule as seguintes integrais, invertendo a ordem de integracéo:
(@) folfs e* dxdy
(b) fosfyf ycos(x?) dxdy
(©) oLy cosx VT + cos” xdxdy

5 Wy #0
(d) fofx f(x,y)dxdy, onde f(x,y) :{ l’y o

Resp. (a) (¢° — 1)/6, (b) }1 sin 81, (¢) (2\/5— 1)/3,(d) (1 —cos ).
10. Calcule as integrais:
(a) HR xdxdy, onde R € o disco de centro na origem e raio 5.

(b) xy dxdy, onde R é a regido do primeiro quadrante limitada pelas circunferéncias x*>+y* = 4 e x> +y* = 25.
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(c) ffR \/TT dxdy, onde R € a regido interior a cardioide » = 1 + sen 6 e exterior a circunferéncia r = 1.
(d) [],(x* +y*) dxdy, onde D é a regido limitada pelas espirais r = 6 ¢ r = 26, com 0 < 6 < 2r.
(e) ffD(x —y)? sin(x + y) dxdy, sendo D o paralelogramo de vértices (2, ), (mr,2m), (,0) e (0, 7).

Resp. (a) zero, (b) %, (©) 2, (d) 247>, (e) zero



