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O objetivo desta lista de exerćıcios é o treino em algumas deduções for-
mais do Cálculo Proposicional.

Exerćıcio. (Cada item vale 1,0 ponto): Ache dedução das seguintes
fórmulas, usando o Teorema da Dedução, se achar necessário. Somente as
seguintes tautologias (além, é claro, dos axiomas) poderão ser assumidas,
sem necessidade de dedução: ((A → B) → ((B → C) → (A → C))),
((¬¬A) → A), (A → (¬¬A)), ((A → B) → ((A → (¬B)) → (¬A))),
((A → B) → ((¬B) → (¬A))), (((¬B) → (¬A)) → (A → B)).

1. A → (B → C) ` (A ∧B) → C

2. (A ∧B) → C ` A → (B → C)

3. (A → B) ` (A ∧ C) → (B ∧ C)

4. (A → B) ` (A ∨ C) → (B ∨ C)

5. ((¬A) ∨ B) ` (A → B) (dica: use uma forma conveniente do axioma
9)

6. ¬(A ∨ B) ` ((¬A) ∧ (¬B)) (use o axioma 10 e a propriedade da con-
trapositiva da implicação)

7. ((¬A) ∨ (¬B)) ` ¬(A ∧B) (use formas convenientes dos axiomas 4, 5
e 9, além da propriedade contrapositiva da implicação)

8. (B ∧ (¬C)) ` ¬(B → C)

9. ¬(B → C) ` (B ∧ (¬C))

10. ¬(A ∧ (¬A))

1


