Gabarito da Questio 1 - Prova Tipo B /2010

Calcule as seguintes integrais indefinidas:

(1,5) a) [ F=dx
Fazendo a mudanca de variaveis x = V2 tan u, temos que dx = V2 sec? udu, logo

= 4\/§ftan5usecudu

T dx
V2 4+ x2
= 4V2 f(secz u — 1)*(sec u tan u)du

= 42 f(sec4 u —2sec® u + 1)(sec u tan u)du
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2,00 b) [ eraeamgdx
Fazendo a mudanca de varidveis ¢* = u, temos que e*dx = du, logo

ex
1
(¥ + 4)(e* + 4ex + 6 f (u+ 4)(u2 +4u + 6) )
Vamos agora encontrar A, B, C € R tais que
6 A Bu+C

(u + 4)(u? + 4u + 6) T utd W idu+t6

Isso implica que A, B, C satisfazem o sistema linear

A+B=0
4A+4B+C=0 ,
6A+4C =6

e portanto, A =1, B=-1e C = 0. Voltando a equacéo (1), temos que

6¢e* Jr = ( 1 3 u )du
(¥ + 4)(e* + 4e* + 6) B u+4 ur+4u+6

1 u
= 1n|u+4|——f—du
= (M)2+1

V2
2 +2
= ln|u+4|—— \/;v dv, ondevzu
V2 ” +1 V2

1
= Inlu+4|- Eln(l + %) + V2arctanov + C

1 e + 2\ ¢ +2
= ln(ex+4)—§1n(1+( \/5)]+ 2arctan( \/§)+C
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