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LISTA 8 DE EXERCICIOS

El. Sejam v, 14 e v, medidas complexas e p uma medida positiva sobre (X, M).

Se vy L vy entdo |vy] L |l

Se vy Lpevy L puentao vy +vy L p.
Se 1] K 1 e vy K 1, entao vy + vy <K 4.
Se v < p entao |v| < p.

Se v < e vy L pentao vy L vs.
Sev<<puervlpuentao v =_0.

Se v = fdu, com f p-integravel estendida entao

vr=(Ref)dp e v;=(Imf)du.

SECAO 3.3, p. 94

19. Sejam v e A medidas complexas e p uma medida positiva. Entao,

(a) v L X se e somente se |v| L |A].

(b) v < p se e somente se |v| < p.

20. Se v é uma medida complexa em (X, M) e v(X) =|v|(X), entao v = |v].



21. Seja v uma medida complexa sobre (X, M). Todos os conjuntos a seguir

pertencem a M. Defina:

ui(E) = sup{i|1/(Ej)| :neNekF = OEJ}

p2(E) = Sup{EIV(Ej)I t B= GEJ}

j=1
fE Fdv

ps(E) = SUP{

JEtS
Entao pq = ps = pg = |v|.

Sugestdo. Primeiro mostre que 1 < pg < pz. Para verificar que ug = |v|, tome

f= % e aplique a Proposigao 3.4 (notas de aulas), ou Proposi¢ao 3.13 no

livro texto. Para verificar que pus < uq, aproxime f por fungoes simples.

SECAO 3.4, p. 100

23. Uma variante util da fungao maximal de Hardy-Littlewood é:
1 .
H* f(x) =sup —[ |f(y)|dy: B éumabolaexeBy.
m(B) JB
Mostre que Hf < H*f <2"H f.
24. Se feLi. e f écontinua em x, entdo z estd no conjunto de Lebesgue de f.

25. Seja E € Bga. A densidade Dg(z) de E em x é definida por:

m(E n B(z;r))
m(B(x;r))

DE(QJ):IH% )

sempre que o limite existir.

(a) Mostre que Dg(x)=1q.s. em E e Dg(x) =0 q.s. em E°.

(b) Dé exemplos de E' e z tais que Dg(z) € (0,1) ou Dg(x) nao existe.



