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ORIENTACOES AO EXAME FINAL - PARTE A

. Escrever claramente o teorema que esté utilizando (porém nao é necessario

enunciar os teoremas das convergéncias dominada e monétona). Note que

a maioria é de delicado (dificil) enunciado.

Checar as hipoteses antes de aplicar um resultado.

Nao acredite piamente em “podemos supor sem perda de generalidade ...”
Os espacos LP sao, a priori, espacos de funcoes a valores complexos.

Se z é um nuimero complexo, nao vale em geral que |z|+ z é positivo. Dadas

f e g duas fungoes, |f| < g ndo necessariamente implica f < g.

. Apontar, em cada etapa da solucao de questoes como computo de integrais,

se a integral usada é de Lebesgue ou de Riemann (se prépria ou imprépria).

Atencao com a mudanca de variaveis.

Nao fazer (jamais) contas do tipo: +oo — oo.

Nao assumir (jamais) que as fungoes envolvidas na questao sao mensuraveis.
E essencial explicar passagens (condigao sine qua non para nota 100%).

E realmente necessario escrever os resultados que esta utilizando. Solugoes

que nao os incluem sao incompletas e nao tem nota 100%.

VIDE PARTE B NO VERSO



ORIENTACOES AO EXAME FINAL - PARTE B
Estudem as demonstragoes dos seguintes resultados.

Capitulo 1 - Medidas

O completamento de uma medida (Teorema 1.2).

Teorema de Carathéodory (1.3), o completamento de uma medida exterior.

Medidas de Borel e fungdes crescentes e continuas a direita (Teorema 1.5).

19 Principio de Littlewood (Teorema 1.8), para medidas de Lebesgue-Stieltjes.

Translacoes e homotetias e a medida de Lebesgue em R (Teorema 1.9).
Capitulo 2 - Integracao

Teorema (2.2) da Convergéncia Mondétona.

- 32 Principio de Littlewood, Teorema de Severini-Egoroff abstrato (2.11).

- O Teorema de Fubini-Tonelli (Teorema 2.17).

Aproximacao bésica de fungdes em L!'(m) (Teorema 2.20).

Trasformagoes lineares e a medida de Lebesgue em R" (Proposicao 2.16).

Capitulo 3 - Medidas com Sinal

Teorema da Decomposigao de Hahn (Teorema 3.1).

Regra da Cadeia (Proposigao 3.2).

Propriedades da medida variagao total |v| (Proposicao 3.4).

A funcao maximal de Hardy-Littlewood e Teorema Maximal 3.6.

Relagoes entre o integrando [em L!] e a primitiva [em NBV]. Isto é, NBV

e a forma fraca do teorema fundamental do calculo. Corolédrio 3.3.



Capitulo 4 - Espacgos LP

Desigualdade de Holder (Teorema 4.1).

Desigualdade de Minkowski (Teorema 4.2).

- LP é um espago de Banach (Teorema 4.3).

A identidade |g|, = | ®,| (Proposicao 4.6).
- Desigualdade de Young generalizada (Teorema 4.7).
Capitulo 5 - Medidas de Radon.

Regularidade interior em conjuntos o-finitos (Proposic¢ao 5.2).

Densidade de C.(X) em LP(X), para p € [1,00) (Proposigao 5.4).
- 2° Principio de Littlewood para medidas de Radon, Teorema (5.4) de Lusin.
- M(X) é um espaco vetorial normado e complexo (Proposicao 5.6).

Teorema (5.5) da Representacao de Riesz.



