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Total

Escolha 5 questdes.

Justifique todas as passagens
BOA SORTE!

1. (a) Enuncie o Teorema de Fubini.
(b) Seja R={(z,y): 0 <2 < Fe0<y< 1} Calcule

Ty sin x

———dxdy.
// 1+ 4y? vy
R



2. (a) Enuncie o Teorema de Fubini.

(b) Esboce a regiao de integracao em

1 V2z
/ / f(x.y)dy | de.
0 |va—a?

(c) Inverta a ordem de integragao acima.



3. (a) Enuncie o Teorema de Mudanga de Varidveis (no plano).

(b) Seja a > 0. Esboce a regiao de integracao em
a va2—x?
/ Va2 —x? —y?dy| do.
o |Jo

(c) Calcule a integral acima.



4. (a) Esboce a regiao
B:{(x,y,z):1§x+y§2, 0§x+2y—z§160§z§1}.

(b) Calcule

/// Ve +y/r+ 2y — zdedydz.
B



5. Seja 2 o interior do conjunto hachurado.

A

(1,1}

—1

Seja 7y : [0,1] — R? uma curva de classe C'! por partes com imagem contida em
(2, com ponto inicial v(0) = (1, 1) e ponto final y(1) = (2,2). Calcule

d dy.
/x2+y2 T
v



6. (a) Esboce a curva v dada pela fronteira do quadrado de vértices (—1,0),
(0,—1), (1,0) e (0, 1), orientada no sentido anti-horério.

(b) Calcule
% F- dry

onde ?(1’, y) = AT+ (3xty? + 53:)7>



Extra. Seja I : R? — R? uma funcao diferencidvel arbitrdria. Escrevamos

Fle.y) = ( f(fﬁjy) ) .

Decida se é verdadeira ou falsa a afirmacao

“Existe um ponto (a,b) € R? satisfazendo

r(1)-o(8) e [()-(2)]

ZL(a,b) F(a,b)

onde JF(a,b)=
&2(a,b) %2(a,b)

Isto é, prove-a ou dé um contra-exemplo.



