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INTRODUÇÃO

Como comenta R. B. Burckel, a apresentação da teoria das funções de uma

variável complexa apresentada na grande maioria dos textos básicos sobre o as-

sunto não surgiu em esplendor e armada da cabeça de Zeus, como foi o nascimento

de Atena, filha de Zeus, mas condensou gradualmente de vapores primordiais.

Existem ao menos três linhas de desenvolvimento: a teoria de A. Cauchy

(baseada na atual noção de função holomorfa, dita uma função derivável na

variável complexa, e na teoria da integração complexa) tem uma forte carac-

teŕıstica geométrica; a de Bernhard Riemann, baseada nas equações de Cauchy-

Riemann e com conexões com Teoria do Potencial (estudo de funções harmônicas),

é anaĺıtica; a abordagem de K. Weierstrass, baseada em série de potências (e

funções anaĺıticas clássicas), é puramente aritmética. Cada uma destas tem

seus pontos fortes e fracos. Por exemplo, a teoria (pura) de Weierstrass não

revela muita desenvoltura com transformações e, por exemplo, com o Teorema

da Aplicação de Riemann. Por outro lado, era a teoria mais rigorosamente lógica

e filosoficamente satisfatória das três pois iniciava apenas com a aritmética dos

números complexos (i.e., funções racionais) e adicionava apenas mais um ingre-

diente “natural” - a convergência uniforme.

Nestas notas, iniciando com a abordagem aritmética (Weierstrass), combinada

com conceitos básicos de geometria/topologia como compacidade e conexidade,

tanto quanto seja eficaz e não árdua, obteremos o Teorema da Aplicação de

Riemann. Então, passamos à teoria da integração complexa (seguindo Cauchy).



Entre os autores que empregaram uma abordagem mais aritmética contam-se

A. F. Beardon, R. B. Burckel, H. Cartan, S. Lang, R. Remmert, G. T. Whyburn

e, é claro, K. Knopp (com obras clássicas). Além destes, J. Bak e D. J. Newman

escreveram um livro nesta linha e apropriado a um bacharelado em Matemática.
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