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1 Seção 3.3

18-) Sejam ν uma medida complexa em (X,M) e f ∈ L1(ν). Então L1(ν) = L1(|ν|) e |
∫
f dν| 6

∫
|f | d|ν|.

19-) Se ν, µ são medidas complexas e λ é uma medida positiva, então ν ⊥ µ see |ν| ⊥ |µ|, e ν � λ see

|ν| � λ.

20-) Se ν é uma medida complexa em (X,M) e ν(X) = |ν|(X), então ν = |ν|.

21-) Sejam ν uma medida complexa em (X,M) e E ∈M. Defina:

µ1(E)
.
= sup{

n∑
1

|ν(Ej)| : n ∈ N, (Ej)
n
1 ≺·M, E = ∪n1Ej}

µ2(E)
.
= sup{

∞∑
1

|ν(Ej)| : (Ej)
∞
1 ≺·M, E = ∪∞1 Ej}

µ3(E)
.
= sup{|

∫
E
f dν| : f ∈ L1(ν), |f | 6 1}.

Então µ1 = µ2 = µ3 = |ν|. Sugestão: Mostre que µ1 6 µ2 6 µ3. Para verificar que µ3 = |ν|, tome
f
.
= dν/d|ν|. Para verificar que µ3 6 µ1, aproxime f por funções simples.
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